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MISCHA: Veinte Ailosde Actividad en Venezuela

Jos£R. Ledn R.

En la didspora originada por las dictaduras, que caracterizO a
Latinoamérica en la década de | os setenta, 1legd aVenezuela Mischa
Cotlar. Primero por un corto periodo en 1970 y luego, pararadicarse
definitivamente, en 1973. Laprimeravez quelovi fuecuando, siendo
estudiante de tercer semestre de Ingenieriaen épocas de“ Renovacion
Universitarid’, solicitaba consejo, ami profesor de Andlisis |l dela
€poca, José Zegarra, paraseguir lacarrerade Matematicas. El sefialan-
do haciaungrupo depersonasreunidasenel pasilloquedabaal edificio
del Departamento de Mateméticas, y donde destacaba la figura de
Mischa, me sefidé: “Empieza ahora y quiza puedas aprovechar la
formacion que te puede brindar ese Maestro”. No tuve otro contacto
con Mischa hasta € 1974, cuando nos deleité con una charla sobre
Andlisis Funcional en el Departamento de Mateméticas de laUniver-
sidad de los Andes. Con su exposicion, apesar de mi pocaformacion,
pude darme cuenta delo que significabalainvestigacion en Matema-
ticay de cuan lejos me encontraba yo de esa actividad.

L uego definalizados misestudiosen M éridalo encuentro de nuevo en
Caracas donde meinvitaaparticipar en el Seminario de Andlisis, que
él animaba, y que tenialugar unavez ala semanaen el Departamento
de Matematicas de la Facultad de CienciasdelaU.C.V. Laactividad
del Seminarioconsistia enel estudiodelntegralessingulares, Espacios
B.M.O, Espacios de Hardy, propiedades de acotacion en LP de la
transformada de Hilbert, €l uso de técnicas probabilisticas para el
estudio de problemas de Andlisis Armonico. Es de este periodo que
surgee articulo seminal, escrito conjuntamente con CoraSadosky: “ A
moment theory approach to the Riesz theorem on the conjugate
functions with general mesures. Studia Math., 60: 241-250" . Este
articulo constituyeel comienzo deunaviapoderosa, como severamas
adelante, para atacar diversos problemas de andlisisy de otras éreas
relacionadas. En é se expresa € problema de la acotacion de la
transformadade Hilbert definidaenlosLP con pesosdel circulo, como
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equivalente a un Teorema de Bochner para un nucleo de Toeplitz
generalizado. A este método se le dio € nombre de Teorema de
L evantamiento en otro trabajo importante, que complementa el antes
citado, escritopor Arocena, Cotlary Sadosky cuyotituloes:” Weighted
inequalitiesin L2 and lifti ng properties’ Adv. Math. V7 A (1981) 95-
128",

Estomuestracomo apartir delallegadaaV enezueladeMischaseabre,
con é y sus colaboradores, una linea de investigacién amplia. Esta
cubre variados campos y la actividad de sus alumnos, ahora ya
investigadores maduros, es muestrafehaciente detal realidad. Dentro
de las &reas abarcadas por estas ideas cabe sefialar: La Teoria de
“Scattering”, Teoremas de Krein sobrelaexistenciade medidas cuyas
transformadas de Fourier se conocen en un intervalo, Teoria de
Prediccion paraprocesos vectorialesy aparametro multidimensional,
Problemas de Momentos en espacios con métricas indefinidas, gene-
ralizacion de procesos estaci onarios, determinaci 6n de coeficientesde
reflexion (en medios estratificados) en unay en varias dimensionesy
su relacion con problemas clésicos de funciones analiticas definidos
por 1. Schur.

Esto ultimo constituyd parami una agradable sorpresa, al descubrir
como las ideas de este grupo de mateméticos “puros’, Mischa sus
colaboradoresy alumnos, tenian aplicacion importante en las investi-
gacionesgeofisicasparaladeterminaciondel aslitol ogiasdel subsuelo,
dando muestra de como interactuan disciplinas aparentemente algja-
das. Un desarrollo de estas materias puede consultarse en €l reciente
libro de Foias y Frazho “The Commutant Lifting Approach to
Interpolation Problems* y también en articul os recientes de Rodrigo
Arocena, donde este autor establece una teoria geométrica de los
coeficientesdereflexion, en laterminologiageofisicao parametrosde
Schur, en analisis armonico y conecta de manera directa las ideas de
teoremasdel evantami ento, coefici entesderefl exi dny maximaentropia.
Cabe destacar que estas ideas estuvieron presentes, como fuente de
inspiracion, enlasdiferentes conferenciasque Mischadicté durantela
décadadelosochenta. En particular debo mencionar el énfasis, puesto
por é, en como se debian hacer esfuerzos en pasar la teoria a dos



dimensionesy laimportancia del estudio de lateoria de “ Scattering”
dentro del contexto de los Teoremas de L evantamiento.

El primer punto ameritaquizasunaexplicacién adicional. El problema
de la acotacién de la transformada de Hilbert en e espacio L2 de
medidas definidas en el Toro unidimensional fue resuelto por Helson
y Szégo con el famoso teorema que lleva sus nombres. El desarrollo
gue motivo este resultado creo un relacion muy fructifera entre
AndlisisArmonicoy Probabilidadesy, como sefialamos anteriormen-
te, en los trabgjos de Mischa y sus colaboradores se le dio la
interpretacién de Teorema de L evantamiento. No obstante, cuando €l
problemase planteaen el Toro 2-dimensional lasituacion secomplica
considerablemente. Dicha complicacion estaligadaalaexistenciade
dos operadores de traslacion en z2 y asus relaciones de conmutacién
cuando estan definidos en subconjuntos. Recientemente se han dado
diversas condiciones, con mayor o menor generalidad, que muestran
como este problema esta intimamente ligado aun teoremade levanta-
miento paradosisometrias que conmutan, de estaformal osproblemas
aparecen naturamente contenidos dentro de la teoria. Sin embargo,
mucho trabajo quedapor hacer y losresultadosdel grupo deV enezue-
la, mencionados por Foias y Frazho en e prefacio de su libro,
citémoslos. «the work on the general framework on the commutant
lifting theorem continued to grow mainly in Romania, the U.S.A. and
Venezuela», estén llamados ajugar un importante papel.

Quisiera aqui mencionar a sus discipulos, entrafiables colegas, que
conforman un grupo de investigadores Ilamados a jugar un papel
importante en el desarrollo del Andlisis Armonico aqui en Venezuela.
Ellos son: Ramon Bruzual, Marisela Dominguez, Maria D. Moran,
Estefania Marcatognini y Pedro Alegria. Ellos han sabido continuar
con éxito &l camino que sefial 6 Mischa en su momento.

Estos recuerdos a vuel o sobre latrayectoriade Mischaen Venezuela
quieren expresar mi més profundo reconocimiento a alguien que
considero mi Maestro y colega. Pero ademas quisieran recoger el
testimonio del desarrollo de un &rea de investigacién en Matematicas
desde una época donde pocos sabiamos que significaba “ Investigar”;
a pesar de las buenas intenciones manifestadas en la “Epoca de
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Renovacion” con laque nosiniciamos en lacarreraacadémica, donde
sitio el comienzo de misrecuerdos, hastael tiempo presente dondeya
poseemos una masa critica de investigadores y nos confrontamos con
problemas de naturaleza distinta.

Ladescripcion del desarrollo de la Ciencia, en particular de la Mate-
mética, en un pais como Venezuela esta llena de idas y venidas,
formul aciones plenasde buenasintencionespero sin“ conocimientode
causa’, algunosintentosfallidosy otros exitosos. Estos Ultimos siem-
pre acompaiados de perseveranciay de buen tino en la eleccién del
tema de lainvestigacion. A esta Ultima clase pertenece la senda que
sefial 6 en ladécadadelos setentaMischa Cotlar y quele correspondio
desarrollar tanto a€él como a sus discipulos. Hoy luego de veinte afios
podemoscontemplar susfrutos. Creo, sin caer enexageracion, queesta
experiencia puede servir de ejemplo para otras areas y otros lugares
donde se plantee de nuevo €l reto que constituye poner en marcha, con
el concurso de varios pioneros, novedosas lineas de investigacion.
Una palabrafinal sobrelalabor docente gercidapor Mischadurante
estosafiosen laFacultad de CienciasdelaU.C.V. Asisti haceyaalgin
tiempo como estudiante alos cursos de Doctorado que €l impartia; en
particular tengo un grato recuerdo, compartido por numerosos compa:
fieros, del curso de Andlisis Real. Alli Mischa de una manera profun-
damenteoriginal, no en vano fue colaborador en su juventud de Beppo
Levi, introduciala Teoria de laMedida. Su enfoque es muy personal
y apesar delos excel entestextos existentes en estamaterianinguno se
pareciaasu maneradeintroducir lasideas. Pienso que la Facultad de
Ciencias 0 la A.M.V. deben rescatar las notas de este curso para su
publicacion y difusion, de esta forma las futuras generaciones de
Mateméti cosdenuestro paispodrancontar conunmaterial invalorable.
GraciasMischapor tu presenciay continuaensefiandotodalaM atema-
tica que sabesy que intuyes.
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